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Рассматривается непараметрическая регрессия на основе дискретных сумм Фурье по 

системе многочленов, образующих ортонормированную систему на неравномерных сетках с 
весом типа Якоби. При наличии некоторых ограничений на функцию регрессии и на 
распределение узлов сетки получены условия состоятельности указанной регрессионной 
процедуры. 

 
ON A CONSISTENСY OF NONPARAMETRIC ESTIMATES  

OF REGRESSION BASED ON THE FOURIER-JACOBI  
DISCRETE SUMS ON NON-UNIFORM GRIDS 

 
V. V. Novikov 

 
A nonparametric regression based on the Fourier discrete sums in polynomials constituting 

an orthogonal system on finite non-uniforme grid with Jacobi type weight is considered. Under 
certain restrictions on the regression function and on the distribution of grid nodes a sufficient 
condition for consistency of regression function estimate is obtained. 

 
Пусть на отрезке  1,1  заданы две сетки 1...1 0  nxx  и 

2/)( 1 iii xxt , 1,...,0  ni . Через      1,...,0,,
,   nkxpxp nkk , обозначим 

последовательность дискретных многочленов Якоби, ортонормированных на 

сетке   1
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где        xxxw 11 – вес Якоби, iii ttt  1 . Рассмотрим, непараметриче-
скую регрессионную модель 

 ,,...,0,)( niXfY iii    
где  xf  – неизвестная функция регрессии, подлежащая оцениванию на основе 

эмпирических данных   n
iii YX 0,  , а n

ii 0}{   – случайные ошибки. Будем счи-

тать, что величина X неслучайна, причем 1,...,0  nixX ii .  Возьмем в каче-

стве оценки  xf̂  функции регрессии  xf  дискретную сумму Фурье порядка 
nN   функции  f  по системе  }{ xpk , где значения   ixf  заменены на iY :  
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О статистических свойствах оценок типа (1), а также об аппроксиматив-
ных свойствах дискретных сумм Фурье для различных ортогональных систем 
см., например, [1], [2] и содержащуюся там библиографию. 

 
Теорема. Пусть , ℤ+ и выполнены условия: 

1) 0E i , 0)(E  ji , при ji  , 22E i , ni ,...,1 , где 2  – некоторая 

постоянная; 
2) функция  xf  на отрезке ]1,1[  удовлетворяет условию Дини-

Липшица; 

3)      .max:},;max{:,,
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Тогда оценка (1) является состоятельной для    1,1,  bax , т. е.  для 
указанных x имеем  

   xfxf p
N ˆ  при N . 
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