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Пусть C - комплексная плоскость, 𝐷 - единичный круг на C, 𝐻(𝐷)
- множество всех функций, аналитических в 𝐷. При всех 0 < 𝑞 < +∞
определим класс И.И. Привалова:
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где ln+ |𝑎| = max(ln |𝑎|, 0), ∀𝑎 ∈ C.
Отметим, что классы Π𝑞 впервые были рассмотрены И. И. Прива-

ловым в [3]. При 𝑞 = 1 они совпадают с хорошо известным классом
Р. Неванлинны (см. [2]).

При всех 0 < 𝑞 < +∞ введем также в рассмотрение класс

Π̃𝑞 =
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Будем называть его плоским классом И. И. Привалова или классом
И. И. Привалова по площади. При 𝑞 = 1 плоский класс Привалова сов-
падает с хорошо известным плоским классом Р. Неванлинны, входящим
в шкалу классов Неванлинны-Джрбашяна.

1Статья опубликована на условиях лицензии Creative Commons Attribution 4.0 International
(CC-BY 4.0)
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В данной работе получено описание множества непрерывных линей-
ных функционалов на пространствах Π𝑞 (0 < 𝑞 < 1), Π̃𝑞 (𝑞 > 0). От-
метим, что вопросы описания линейных функционалов на различных
пространствах аналитических функций исследовались в работах А. Тей-
лора [7] - на пространствах Харди 𝐻𝑝 (𝑝 > 1), П. Дюрена, Б. Ромберга и
А. Шилдса [5] - на пространствах Харди 𝐻𝑝 (0 < 𝑝 < 1), Н. Янагиара [8]
- на пространствах Смирнова, Р. Мештровича и А.В. Субботина [1] - на
пространствах Π𝑞 (𝑞 > 1). Для доказательства основных результатов мы
используем методы работ [8], [1]. Суть метода заключается в следующем:
вопрос о нахождении общего вида линейного функционала на некотором
пространстве аналитических в круге 𝑋 функций сводится к отысканию
вида произвольного коэффициентного мультипликатора, действующего
из класса 𝑋 в класс ограниченных аналитических функций 𝐻∞.

Справедливо следующее утверждение:
Теорема 1. Любой непрерывный линейный функционал Φ над про-

странством Привалова Π𝑞 (0 < 𝑞 < 1) определяется формулой

Φ(𝑓) =
+∞∑︁
𝑘=0

𝑎𝑘𝑏𝑘, (1)

где числа {𝑏𝑘} с условием

𝑏𝑘 = 𝑂
(︁
exp

(︁
−𝑐 · 𝑘

1
1+𝑞

)︁)︁
, 𝑘 → +∞, 𝑐 > 0, (2)

являются коэффициентами Тейлора некоторой аналитической функ-
ции в 𝐷, {𝑎𝑘} — коэффициенты Тейлора функции 𝑓 ∈ Π𝑞 (0 < 𝑞 < 1).
При этом ряд в правой части (1) абсолютно сходится.

Обратно, каждая последовательность {𝑏𝑘} с условием (2) определя-
ет по формуле (1) линейный непрерывный функционал Φ над простран-
ством Привалова Π𝑞 (0 < 𝑞 < 1).

Теорема 2. Любой непрерывный линейный функционал Φ над плос-
ким классом Привалова Π̃𝑞 (𝑞 > 0) определяется формулой

Φ(𝑓) =
+∞∑︁
𝑘=0

𝑎𝑘𝑏𝑘, (3)

где числа {𝑏𝑘} с условием

𝑏𝑘 = 𝑂
(︁
exp

(︁
−𝑐 · 𝑘

2
2+𝑞

)︁)︁
, 𝑘 → +∞, 𝑐 > 0, (4)

являются коэффициентами Тейлора некоторой аналитической функ-
ции в 𝐷, {𝑎𝑘} — коэффициенты Тейлора функции 𝑓 ∈ Π̃𝑞. При этом
ряд в правой части (3) абсолютно сходится.
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Обратно, каждая последовательность {𝑏𝑘} с условием (4) определя-
ет по формуле (3) линейный непрерывный функционал Φ над плоским
классом Привалова Π̃𝑞 (𝑞 > 0).

При доказательстве теоремы 1 использовалось описание коэффици-
ентных мультипликаторов из пространства И.И. Привалова, полученное
в работе [6], а при доказательстве теоремы 2 - описание коэффициентных
мультипликаторов из плоского класса И.И. Привалова [4].
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