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В работе рассматривается метод построения сплайн-функции для получения точ-
ных по порядку оценок приближения ограниченных функций тригонометриче-
скими полиномами в хаусдорфовой метрике. Приведена оценка указанных при-
ближений, полученная из неравенства Джексона для равномерных приближений.
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In this paper, we consider a method for constructing a spline function to
obtain estimates of the approximation of bounded functions that are exact
in order trigonometric polynomials in the Hausdorff metric. An estimate of
these approximations is given obtained from Jackson’s inequality for uniform
approximations.
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В вопросах приближения функций полиномами в хаусдорфовой мет-
рике отличительной особенностью является то, что в оценках типа

HEn(f) 6 (C + εn)αn,

где HEn(f) — наименьшее хаусдорфово уклонение функции f(x) от по-
линомов порядка не выше n, C = const > 0, αn → 0, εn → 0 (n → ∞),
существенным может быть не только порядок убывания αn, но так же
значение постоянной C и членов последовательности {εn}.

Бл. X. Сендов, В. А. Попов, установили [1], что для любого ε > 0
выполняется неравенство

HEn(f) 6 (1 + ε)
log n

n

при n > n(M, ε), где n(M, ε) → ∞ при ε → 0. Ими также получена
оценка для тригонометрических полиномов T порядка не выше n через
модуль непрерывности:

HET
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n
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A

n

}
,

где A — абсолютная постоянная.
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Т.П. Бoянов [2] показал, что

lim
n→∞

sup

{
HEn(f)

n

log(nω(1/n)
: f ∈ Hω

}
= 1,

где Hω — класс всех 2π-периодических функций, модуль непрерывности
ω(f ; δ) которых не превосходит модуль непрерывности ω(δ), ω(δ)/δ →∞
при δ → 0.

Используя понятие среднего модуля колебания, введённое в работе
Е. П. Долженко и Е.А. Севастьянова [3], получена оценка для всех на-
туральных n и любой ограниченной 2π-периодической функции:

HET
n (f) 6

C

n
ln

(
e+ nω

(
f ;
π

n

))
,

где C — постоянная.
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