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В данной работе строится ограниченный интегральный оператор, отображаю-
щий весовое пространство измеримых функций на соответствующее пространс-
тво аналитических функций, в случае, если данные пространства рассматрива-
ются на произведениях областей с асимптотически конформными границами.
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In this paper we construct a bounded integral operator, mapping the weight space of
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are considered on the products of domains with asymptotically conformal boundaries.

Keywords: аsymptotically conformal curve, conformal mapping, projector, product of
domains.

Пусть Ep(G) — класс Смирнова в области G.
Обозначим через Lp(G) — класс измеримых по Лебегу в области G

функций, для которых

‖f‖pLp(G) =

ˆ

G

|f(z)|p dm2(z) < +∞; 0 < p < +∞,

где dm2(z) — плоская мера Лебега.
Из классической теоремы М. Рисса известно, что интеграл типа Ко-

ши по границе ∂G отображает пространство Lp(G) на Ep(G) при всех
1 < p ≤ +∞. В то же время, исходя из результатов А. Н. Колмого-
рова, такой интегральный оператор не отображает пространство L1(G)
на E1(G) даже в том случае, когда ∂G представляет собой единичную
окружность. Дж. Ньюмен показал, что такого интегрального операто-
ра вообще не существует. Однако, в пространствах Бергмана существу-
ет ограниченный проектор по плоской мере Лебега из L1(G) на соот-
ветствующее пространство Бергмана. Эти результаты были получены
Ф. А. Шамояном в случае гладких контуров при всех 0 < p ≤ 1. А при
1 < p ≤ +∞ такие результаты можно вывести из результатов М. Рисса.
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Возможности распространения данных результатов на области с бо-
лее общими границами рассматривались в работах отечественных и за-
рубежных авторов (см., подробно, [1] и литературу там).

Напомним, что класс (A) есть класс асимптотически конформных
кривых Γ на комплексной плоскости, если справедливо

µ(δ) = sup

w1, w2 ∈ ∂G
|w1 − w2| ≤ δ

sup
w∈Γ′

( |w1 − w|+ |w2 − w|
|w2 − w1|

− 1

)
→ 0, δ → 0,

где Γ′ – кратчайшая дуга на границе Γ = ∂G, соединяющая точки w1, w2

(см. [2]). Свойства областей с асимптотически конформными границами,
применяемые при доказательстве полученных результатов, изучались, в
частности, в работах автора [3], [4].

Пространства функций на произведениях областей рассматривались,
например, в работе [5].

Пусть Gj — некоторая односвязная область на комплексной плоско-
сти, граница которой принадлежит классу (A) . Рассмотрим {Gj}mj=1 —

множество таких областей и G̃ = G1 × ...×Gm.
Обозначим Lp~β(G̃) — множество измеримых в G̃ функций таких, что

‖f‖Lp
~β
(G̃) =

ˆ

G̃

|f(w)|p d~β(w, ∂G)dm2m(w) =

=

ˆ

G1

...

ˆ

Gm

|f(w1, ..., wm)|p
m∏

j=1

dβj(wj, ∂Gj)dm2(wj) < +∞,

где 0 < p < +∞, ~β = (β1, ..., βm), βj > −1, j = 1,m; dm2m = dm2...dm2 —
мера Лебега на G̃. Пусть также Ap

~β
(G̃) = H(G̃) ∩ Lp~β(G̃).

В работе [1] доказан результат, касающийся существования ограни-
ченного проектора из Lp-весовых пространств в соответствующие про-
старнства аналитических функций. В качестве дальнейшего распростра-
нения данного результата нами доказана следующая теорема:

Теорема. Пусть {Gj}mj=1 — некоторое множество односвязных об-

ластей на комплексной плоскости с границами класса (A), G̃ = G1 ×
...×Gm.

Пусть также {ϕj}mj=1 — множество функций, конформно отобра-

жающих единичный круг S на Gj, ϕj(0) = wj
0, w

j
0 ∈ Gj, ϕ

′
j(0) > 0,

ψj = ϕ−1j , j = 1,m.
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Тогда интегральный оператор вида

P~η(f)(~w)
def
= F (~w) =

n∏

j=1

ηj + 1

π

ˆ

G1

...

ˆ

Gm

f(µ1, ..., µn)×

×
m∏

j=1

(
1− |ψj(µj)|2

)ηj ∣∣ψ′j(µj)
∣∣2

(
1− ψj(µj)ψj(wj)

)ηj+2 dm2(µ1)...dm2(µn)

непрерывно отображает Lp~β(G̃) на Ap
~β
(G̃), 1 < p < +∞, βj > −1,

j = 1,m, при всех η > η0, η0 = η0(~β), j = 1,m; и существует та-

кая положительная постоянная c = c(~β, p) что справедлива оценка

‖F‖Ap
~β
(G̃) ≤ c ‖f‖Lp

~β
(G̃) .
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