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В работах [1]– [4] рассматривалась сходимость в Lp(R), 1 < p < ∞,
рядов наипростейших дробей

∞∑

k=1

1

z − zk
, zk = xk + iyk, yk 6= 0. (1)

В частности, В.И. Данченко в работе [2] было получено следующее необ-
ходимое условие сходимости ряда (1) к некоторой функции ρ в Lp(R):

∞∑

k=1

1

|zk|1/q+ε
≤ A(p, ‖ρ‖Lp(R))

ε1/q
,

1

p
+

1

q
= 1, (2)

а И.Р. Каюмовым в работе [4] для рядов вида (1) с полюсами, лежащими
при фиксированном α > 0 в угле Vα = {z : |z| ≤ α|y|}, занумерованны-
ми в порядке возрастания |yk|, было получено необходимое и достаточное
условие сходимости в виде

∞∑

k=1

kp−1

|yk|p−1
<∞. (3)

1Работа выполнена в рамках эффективного контракта ВлГУ.
1The article is done under the effective contract of Vladimir State University.
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Нами доказано следующее необходимое условие сходимости в Lp(R)
ряда (1).

Теорема 1. Пусть ряд наипростейших дробей (1) сходится в Lp(R)
к некоторой функции ρ. Тогда при ε > 0

∞∑

k=1

1

|zk|1/q ln(1+ε)/q(|zk|+ 1)
<
A(p, ‖ρ‖Lp(R))

ε1/q
. (4)

Очевидно, условие (4) сильнее условия (2). При 2 ≤ p < 3 существен-
но усилить теорему 1 нельзя, поскольку существует такой сходящийся в
Lp(R) ряд наипростейших дробей, что

∞∑

k=1

1

|zk|1/q ln1/p−δ(|zk|+ 1)
=∞, δ > 0.

Нами получен также критерий сходимости в Lp(R), 1 < p < 2, ря-
да (1) с полюсами из угла Vα ∩ C+.

Теорема 2. Пусть zk ∈ Vα ∩ C+, 1 < p < 2. Тогда для сходимости
ряда (1) в Lp(R) необходимо и достаточно, чтобы при всех n ∈ N было
выполнено неравенство

n∑

k=1

(
n∑

j=1

1

yk + yj

)p−1

≤ A(p, {zk}). (5)

Отметим, что из условия (5) вытекает и условие (3) при 1 < p < 2.
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