
ϕ ∈ Hs
p(Rn) ïðîèçâåäåíèå ϕ · u êîððåêòíî îïðåäåëåíî è ïðèíàäëåæèò

ïðîñòðàíñòâó H−tq (Rn). Â ñëó÷àå, êîãäà p 6 q è âûïîëíåíî îäíî èç óñëî-
âèé

s > t > 0, s > n/p, èëè t > s > 0, t > n/q′,

ãäå 1/q + 1/q′ = 1, ðàññìàòðèâàåìûå ïðîñòðàíñòâà ìóëüòèïëèêàòîðîâ
óäàåòñÿ îïèñàòü ÿâíî, à èìåííî

M [Hs
p(Rn)→ H−tq (Rn)] = H−tq, unif(R

n) ∩H−sp′, unif(R
n),

ãäå Hγ
r, unif(Rn) � ïðîñòðàíñòâà ðàâíîìåðíî ëîêàëèçîâàííûõ áåññåëåâûõ

ïîòåíöèàëîâ.
Äëÿ âàæíîãî ñëó÷àÿ s = t < n/max(p, q′) äîêàçàíû äâóñòîðîííèå

âëîæåíèÿ

H−sr1, unif
(Rn) ⊂M [Hs

p(Rn)→ H−sq′ (Rn)] ⊂ H−sr2, unif
(Rn),

ãäå ÷èñëà r1 > r2 > 1 óêàçûâàþòñÿ ÿâíî.
Ïîëó÷åííûå ðåçóëüòàòû èìåþò âàæíûå ïðèëîæåíèÿ â òåîðèè äèôôå-

ðåíöèàëüíûõ îïåðàòîðîâ ñ êîýôôèöèåíòàìè-ðàñïðåäåëåíèÿìè (îáûêíî-
âåííûõ è ñ ÷àñòíûìè ïðîèçâîäíûìè), î ÷åì áóäåò ðàññêàçàíî â äîêëàäå.

Äîêëàä îñíîâàí íà ñîâìåñòíûõ ðàáîòàõ ñ Ì. È. Íåéìàí-çàäå è
À. À. Áåëÿåâûì.

ÓÄÊ 517.9

Î ÐÅØÅÍÈßÕ ÓÐÀÂÍÅÍÈÉ Â ÏÎÄÃÐÓÏÏÀÕ1

Þ. Í. Øòåéíèêîâ (Ìîñêâà, Ðîññèÿ)
yuriisht@gmail.com

Ïóñòü G � ìóëüòèïëèêàòèâíàÿ ïîäãðóïïà ïðîñòîãî êîíå÷íîãî ïîëÿ
èç p ýëåìåíòîâ. Îïðåäåëèì âåëè÷èíû Tk(G):

Tk(G) = |{(x1, ..., xk, y1, ..., yk) ∈ G2k : x1 + ...+ xk = y1 + ...+ yk}|.

Â ñâîåì äîêëàäå ÿ ðàññêàæó î íîâîé îöåíêå äëÿ Tk(G) è ñâÿçàííûõ ñ
íåé çàäà÷àõ.

Òåîðåìà. Ïðè |G| < p1/2 ñïðàâåäëèâà îöåíêà

T3(G) = O(|G|4 log |G|.)
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ÔÓÍÊÖÈÉ ÄÂÓÕÒÎ×Å×ÍÛÌÈ ÌÍÎÃÎ×ËÅÍÀÌÈ

ÝÐÌÈÒÀ ÎÒ N ÏÅÐÅÌÅÍÍÛÕ
Â. Â. Øóñòîâ (Ìîñêâà, Ðîññèÿ)

vshustov@gosniias.ru

Íåîáõîäèìîñòü èñïîëüçîâàíèÿ ìíîãîìåðíîé èíòåðïîëÿöèè ÷àñòî âîç-
íèêàåò â ðåàëüíûõ ïðèëîæåíèÿõ, â ÷àñòíîñòè ïðè îáðàáîòêå öèôðîâûõ
èçîáðàæåíèé èëè ñîçäàíèè ìîäåëåé ïîëåé ñêîðîñòåé â ïîòîêå æèäêîñòè
èëè ãàçà, à òàêæå â ýëåêòðîííîé êàðòîãðàôèè ñ èñïîëüçîâàíèåì öèôðî-
âîé ìîäåëè ïîâåðõíîñòè Çåìëè.

Äëÿ ñëó÷àÿ îäíîé ïåðåìåííîé ðàçðàáîòàíû ìíîæåñòâî ìåòîäîâ
èíòåðïîëÿöèè, îñíîâàííûõ íà èñïîëüçîâàíèè ìíîãî÷ëåíîâ Ëàãðàíæà,
ñïëàéí-ôóíêöèé, êðèâûõ Áåçüå, B-ñïëàéíîâ è äð. Çàäà÷à ìíîãîìåðíîé,
â ÷àñòíîñòè, äâóìåðíîé èíòåðïîëÿöèè ðàññìàòðèâàëèñü â ðÿäå ðàáîò,
òàì æå îòìå÷åíû òðóäíîñòè, âîçíèêàþùèå ïðè ðåøåíèè ýòîé çàäà÷è [1,
ñ. 181; 2, ñ. 47]. Ìåòîä, ñâîäÿùèé ìíîãîìåðíóþ èíòåðïîëÿöèþ ê ïîñëå-
äîâàòåëüíîñòè îäíîìåðíûõ, âîçìîæåí, íî òðóäîåìêîñòü åãî ðåàëèçàöèè
ðåçêî âîçðàñòàåò ñ óâåëè÷åíèåì ÷èñëà ïåðåìåííûõ n = 2, 3, 4 è ò.ä.

Ïðåäëàãàåìûé ïîäõîä ê ìíîãîìåðíîé èíòåðïîëÿöèè ñåòî÷íîé ôóíê-
öèè, çàäàííîé íà ðåãóëÿðíîé ñåòêå óçëîâ, îòíîñèòñÿ ê ëîêàëüíûì ìåòî-
äàì: çíà÷åíèå ôóíêöèè â òî÷êå, ïîïàäàþùåé â ÿ÷åéêó ñåòêè, îïðåäåëÿåò-
ñÿ çíà÷åíèÿìè ñåòî÷íîé ôóíêöèè è åå ïðîèçâîäíûõ òîëüêî â âåðøèíàõ
ýòîé ÿ÷åéêè. Ìåòîä îñíîâàí íà èñïîëüçîâàíèè äâóõòî÷å÷íûõ èíòåðïî-
ëÿöèîííûõ ìíîãî÷ëåíîâ Ýðìèòà, ðàññìîòðåííûõ â [3], ïðèìåíèòåëüíî ê
ïðîñòðàíñòâåííîé çàäà÷å ìíîãîìåðíîé èíòåðïîëÿöèè.

Äëÿ ïîñòðîåíèÿ ìíîãîìåðíîé èíòåðïîëÿöèè òðåáóåòñÿ îáîáùåíèå
ïðåäñòàâëåíèÿ äâóõòî÷å÷íûõ ìíîãî÷ëåíîâ Ýðìèòà ñî ñëó÷àÿ îäíîé ïå-
ðåìåííîé äî îáùåãî ñëó÷àÿ n ïåðåìåííûõ.

Òåîðåìà. Ïóñòü â n-ìåðíîé îáëàñòè Dn ⊂ En çàäàíà ðåãóëÿðíàÿ
ñåòêà óçëîâ C

C =
{
x1
i1

}1

i1=0
× ...× {xnin}

1
in=0 ,

ÿâëÿþùàÿñÿ äåêàðòîâûì ïðîèçâåäåíèåì îäíîìåðíûõ ñåòîê âèäà Cs =
[xs0, x

s
1], s = 1, 2...n. Èíäåêñ ââåðõó s îçíà÷àåò íîìåð êîîðäèíàòû, èíäåêñ
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