
Èç òåîðåìû 1 (ñëåäñòâèå 3) ðàáîòû [1], íàïðèìåð, âûòåêàåò, ÷òî ïðè
0 < k < 1/2, k ≤ m îòâåò íà óêàçàííûé âîïðîñ óòâåðäèòåëåí äëÿ âñåõ Γ.

Èç òåîðåìû 1 ðàáîòû [2] ñëåäóåò

Òåîðåìà. Åñëè Γ � (ãëàäêàÿ) êðèâàÿ Äèíè �Ëÿïóíîâà, òî ðàññìàò-
ðèâàåìîå óòâåðæäåíèå âåðíî ïðè m = k = 1.

Îòìåòèì, ÷òî ïðè ýòîì èç óñëîâèÿ f |Γ ∈ C1(Γ) íå ñëåäóåò, ÷òî f ∈
∈ C1(D) èëè g ∈ C1(Ω).

Áóäåò ïðèâåäåí ðÿä íîâûõ ðåçóëüòàòîâ è áîëåå êîíêðåòíûõ âîïðîñîâ
ïî óêàçàííîé òåìàòèêå.
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Ïóñòü T+ � åäèíè÷íûé êðóã, îãðàíè÷åííûé îêðóæíîñòüþ L, íà ïëîñ-
êîñòè êîìïëåêñíîãî ïåðåìåííîãî z = x + iy. Òðåáóåòñÿ íàéòè âñå ôóíê-
öèè F (z), ïðèíàäëåæàùèå êëàññó A2(T

+) ∩ H(1)(L) áèàíàëèòè÷åñêèõ â
T+ è íåïðåðûâíî ïðîäîëæèìûõ â ñìûñëå Ãåëüäåðà âìåñòå ñî ñâîèìè
÷àñòíûìè ïðîèçâîäíûìè ïåðâîãî ïîðÿäêà íà êîíòóð L, óäîâëåòâîðÿþ-
ùèå íà L ñëåäóþùèì äâóì êðàåâûì óñëîâèÿì:

∂F+[α(t)]

∂x2−k∂yk−1
= Gk1(t)

∂F+(t)

∂x2−k∂yk−1
+ (−1)k−1Gk2(t)

∂F+(t)

∂x2−k∂yk−1
+ ik−1gk(t),

k = 1, 2; t = x+ iy ∈ L,
ãäå Gkj(t), gk(t) (k = 1, 2; j = 1, 2) � çàäàííûå íà L ôóíêöèè êëàññà
H(1)(L), α(t) � ôóíêöèÿ ñäâèãà êîíòóðà L, óäîâëåòâîðÿþùàÿ óñëîâèþ
Êàðëåìàíà α[α(t)] ≡ t, ïðè÷åì α′(t) ∈ H(L), α′(t) 6= 0.

Ñëåäóÿ ìîíîãðàôèè [1], ñôîðìóëèðîâàííóþ çàäà÷ó íàçîâåì ïåðâîé
îñíîâíîé òðåõýëåìåíòíîé êðàåâîé çàäà÷åé òèïà Êàðëåìàíà äëÿ áèàíà-
ëèòè÷åñêèõ ôóíêöèé (êðàòêî, çàäà÷åé K1,2).
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Ïóñòü äëÿ êîýôôèöèåíòîâ çàäà÷è K1,2 âûïîëíÿþòñÿ óñëîâèÿ íåâû-
ðîæäåííîñòè, êîòîðûå â ñëó÷àå L = {t : |t| = 1} ïðèìóò âèä:

Gk1(t)Gk1[α(t)] +Gk2(t)Gk2[α(t)] ≡ 1,

Gk1[α(t)]Gk2(t) +Gk1(t)Gk2[α(t)] ≡ 0,

Gk1[α(t)]gk(t) +Gk2[α(t)]gk(t) + gk[α(t)] ≡ 0

.
Â ñòàòüå [2] áûë ïîäðîáíî èññëåäîâàí íåâûðîæäåííûé íîðìàëüíûé

ñëó÷àé çàäà÷è K1,2, êîãäà êîýôôèöèåíòû çàäà÷è íå ìîãëè îáðàùàòüñÿ â
íóëü íà êîíòóðå.

Òåïåðü æå ðàññìîòðèì èñêëþ÷èòåëüíûé ñëó÷àé çàäà÷è K1,2, êîãäà
Gk1(t) ìîæåò èìåòü êîíå÷íîå ÷èñëî íóëåé íà êîíòóðå, åñëè ñäâèã êîíòóðà
α(t) � ïðÿìîé, èëè Gk2(t) ìîæåò èìåòü êîíå÷íîå ÷èñëî íóëåé íà êîíòóðå,
åñëè ñäâèã êîíòóðà α(t) îáðàòíûé.

Äîêàçûâàåòñÿ, ÷òî òîãäà çàäà÷à K1,2 ñâîäèòñÿ ê äâóì òðåõýëåìåíò-
íûì êðàåâûì çàäà÷àì òèïà Êàðëåìàíà äëÿ àíàëèòè÷åñêèõ ôóíêöèé â
èñêëþ÷èòåëüíîì ñëó÷àå, ïîäðîáíî èññëåäîâàííûì, íàïðèìåð, â [3, 4].
Ïîëó÷åíû óñëîâèÿ ðàçðåøèìîñòè çàäà÷è K1,2 â èñêëþ÷èòåëüíîì ñëó÷àå,
äîêàçàíà íåòåðåâîñòü.
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Êëàññè÷åñêèå ïîëèíîìû Áåðíøòåéíà ïîäðîáíî èçó÷åíû íà ñòàíäàðò-
íîì îòðåçêå [0, 1] (ñì. [1�5]). Íåêîòîðûå ñïåöèàëüíûå ñâîéñòâà ýòèõ ïî-
ëèíîìîâ íà [0, 1] îòìå÷åíû â [6�9]. Â ïîñëåäíåå âðåìÿ íàìåòèëñÿ îñî-
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