
êðóãå Uz. Ïóñòü r(D, z) � âíóòðåííèé ðàäèóñ îòêðûòîãî ìíîæåñòâà D
îòíîñèòåëüíî òî÷êè z ∈ D [1]. Ìåòîäàìè òåîðèè ïîòåíöèàëà [2] óñòàíîâ-
ëåí ñëåäóþùèé ðåçóëüòàò äëÿ ïðîèçâîäíîé Øâàðöà [1].

Òåîðåìà 1. Ïóñòü ôóíêöèÿ f ïðèíàäëåæèò êëàññó B1, è ñïðàâåä-
ëèâî ðàçëîæåíèå (1) ñ êîýôôèöèåíòàìè a1 è a2 òàêèìè, ÷òî a1 > 0,
a1 + 2 Re a2 = 0. Ïóñòü Φ � ïðåîáðàçîâàíèå îáëàñòè f(Uz) â îáëàñòü
Φf(Uz), óäîâëåòâîðÿþùåå óñëîâèþ

r(f(Uz), t) ≤ r(Φf(Uz), t)

äëÿ äîñòàòî÷íî ìàëûõ t > 0. Ïóñòü H � âåðõíÿÿ ïîëóïëîñêîñòü, Ψ :
iΦf(Uz)→ H � ãîëîìîðôíàÿ ôóíêöèÿ, äëÿ êîòîðîé

Ψ(w) = w + b2w
2 + b3w

3 + ∠o(w3), w → 0,

ãäå Im b2 = 0. Òîãäà ñïðàâåäëèâî íåðàâåíñòâî

Re
[
−Sf(1) + a2

1SΨ(0)
]
≥ 0.
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ÊÐÈÂÛÕ ÍÀ ÏËÎÑÊÎÑÒÈ1

Ï. Â. Ïàðàìîíîâ (Ìîñêâà, Ðîññèÿ)
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Ïóñòü D � æîðäàíîâà îáëàñòü â R2 ñ ãðàíèöåé Γ, Ω � äîïîëíåíèå â
R2 ê çàìûêàíèþ D îáëàñòè D. Ïóñòü f ∈ C(D) � âåùåñòâåííàÿ ôóíê-
öèÿ, ãàðìîíè÷åñêàÿ â D, à g � ðåøåíèÿ çàäà÷è Äèðèõëå â Ω ñ ãðàíè÷-
íîé ôóíêöèåé f |Γ. Ôóíêöèÿ g íàçûâàåòñÿ ãàðìîíè÷åñêèì îòðàæåíèåì
ôóíêöèè f îòíîñèòåëüíî êðèâîé Γ.

Â äîêëàäå ïëàíèðóåòñÿ îáñóäèòü ñëåäóþùèé âîïðîñ.
Ïðè çàäàííûõ m > 0 è k > 0, äëÿ êàêèõ Γ èç óñëîâèÿ f ∈ Cm(D)

ñëåäóåò, ÷òî g ∈ Ck(Ω) ?

1Ðàáîòà âûïîëíåíà ïðè ôèíàíñîâîé ïîääåðæêå Ìèíèñòåðñòâà îáðàçîâàíèÿ è íàóêè Ðîññèéñêîé
Ôåäåðàöèè (ïðîåêò 1.3843.2017/4.6).
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Èç òåîðåìû 1 (ñëåäñòâèå 3) ðàáîòû [1], íàïðèìåð, âûòåêàåò, ÷òî ïðè
0 < k < 1/2, k ≤ m îòâåò íà óêàçàííûé âîïðîñ óòâåðäèòåëåí äëÿ âñåõ Γ.

Èç òåîðåìû 1 ðàáîòû [2] ñëåäóåò

Òåîðåìà. Åñëè Γ � (ãëàäêàÿ) êðèâàÿ Äèíè �Ëÿïóíîâà, òî ðàññìàò-
ðèâàåìîå óòâåðæäåíèå âåðíî ïðè m = k = 1.

Îòìåòèì, ÷òî ïðè ýòîì èç óñëîâèÿ f |Γ ∈ C1(Γ) íå ñëåäóåò, ÷òî f ∈
∈ C1(D) èëè g ∈ C1(Ω).

Áóäåò ïðèâåäåí ðÿä íîâûõ ðåçóëüòàòîâ è áîëåå êîíêðåòíûõ âîïðîñîâ
ïî óêàçàííîé òåìàòèêå.
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Ïóñòü T+ � åäèíè÷íûé êðóã, îãðàíè÷åííûé îêðóæíîñòüþ L, íà ïëîñ-
êîñòè êîìïëåêñíîãî ïåðåìåííîãî z = x + iy. Òðåáóåòñÿ íàéòè âñå ôóíê-
öèè F (z), ïðèíàäëåæàùèå êëàññó A2(T

+) ∩ H(1)(L) áèàíàëèòè÷åñêèõ â
T+ è íåïðåðûâíî ïðîäîëæèìûõ â ñìûñëå Ãåëüäåðà âìåñòå ñî ñâîèìè
÷àñòíûìè ïðîèçâîäíûìè ïåðâîãî ïîðÿäêà íà êîíòóð L, óäîâëåòâîðÿþ-
ùèå íà L ñëåäóþùèì äâóì êðàåâûì óñëîâèÿì:

∂F+[α(t)]

∂x2−k∂yk−1
= Gk1(t)

∂F+(t)

∂x2−k∂yk−1
+ (−1)k−1Gk2(t)

∂F+(t)

∂x2−k∂yk−1
+ ik−1gk(t),

k = 1, 2; t = x+ iy ∈ L,
ãäå Gkj(t), gk(t) (k = 1, 2; j = 1, 2) � çàäàííûå íà L ôóíêöèè êëàññà
H(1)(L), α(t) � ôóíêöèÿ ñäâèãà êîíòóðà L, óäîâëåòâîðÿþùàÿ óñëîâèþ
Êàðëåìàíà α[α(t)] ≡ t, ïðè÷åì α′(t) ∈ H(L), α′(t) 6= 0.

Ñëåäóÿ ìîíîãðàôèè [1], ñôîðìóëèðîâàííóþ çàäà÷ó íàçîâåì ïåðâîé
îñíîâíîé òðåõýëåìåíòíîé êðàåâîé çàäà÷åé òèïà Êàðëåìàíà äëÿ áèàíà-
ëèòè÷åñêèõ ôóíêöèé (êðàòêî, çàäà÷åé K1,2).
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