
ãäå M(r, f) = max
|z|=r
|f(z)|.

Ôàêòîð Âåéåðøòðàññà èìååò âèä:

A

(
z

zk
, q

)
=

(
1− z

zk

)
exp

{
z

zk
+

1

2

(
z

zk

)2

+ ...+
1

q

(
z

zk

)q}
,

ãäå q � íàèìåíüøåå öåëîå ÷èñëî, äëÿ êîòîðîãî
+∞�
0

t−q−1n(t)dt = +∞,

q > 0, |z| < t, n(r) = {cardzk : |z| ≤ r} (ñì. [1, 2]).
Çàìå÷àíèå. Îòìåòèì, ÷òî äëÿ êëàññà Ap

ω,ρ(C) ñ âåñîì àâòîðîì áûëà
ïîëó÷åíà õàðàêòåðèçàöèÿ êîðíåâûõ ìíîæåñòâ â ðàáîòå [3].

Òåîðåìà. Ïóñòü 0 < p < +∞. Òîãäà ñëåäóþùèå óòâåðæäåíèÿ ðàâ-
íîñèëüíû:

1) f ∈ Ap
ω,ρ(C);

2) f äîïóñêàåò ïðåäñòàâëåíèå f(z) = A
(
z
zk
, q
)
· exp{Pm(z)}, m < ρ

p ,
ρ
p � íå öåëîå ÷èñëî. Ïðè ýòîì íóëè zk, k = 0, 1, ..., ôóíêöèè f óäîâëå-

òâîðÿþò óñëîâèþ
∞∑
k=0

(n(2k))p

2kρ
< +∞.
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ÎÖÅÍÊÈ ÏÐÎÈÇÂÎÄÍÎÉ ØÂÀÐÖÀ
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Ðàññìîòðèì êëàññ B1 ôóíêöèé f ãîëîìîðôíûõ â åäèíè÷íîì êðóãå
Uz = {z : |z| < 1}, Re f ≥ 0, ñ ðàçëîæåíèåì:

f(z) = a1(z − 1) + a2(z − 1)2 + a3(z − 1)3 + ∠o((z − 1)3), z → 1, (1)

ãäå ∠o((z − 1)3) îçíà÷àåò áåñêîíå÷íî ìàëóþ ïî ñðàâíåíèþ ñ ôóíêöèåé
(z − 1)3 ïðè z → 1 â ëþáîì óãëó Øòîëüöà ñ âåðøèíîé â 1, ëåæàùåì â

1Ðàáîòà âûïîëíåíà ïðè ôèíàíñîâîé ïîääåðæêå ÐÍÔ (ïðîåêò � 14-11-00022-Ï).
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êðóãå Uz. Ïóñòü r(D, z) � âíóòðåííèé ðàäèóñ îòêðûòîãî ìíîæåñòâà D
îòíîñèòåëüíî òî÷êè z ∈ D [1]. Ìåòîäàìè òåîðèè ïîòåíöèàëà [2] óñòàíîâ-
ëåí ñëåäóþùèé ðåçóëüòàò äëÿ ïðîèçâîäíîé Øâàðöà [1].

Òåîðåìà 1. Ïóñòü ôóíêöèÿ f ïðèíàäëåæèò êëàññó B1, è ñïðàâåä-
ëèâî ðàçëîæåíèå (1) ñ êîýôôèöèåíòàìè a1 è a2 òàêèìè, ÷òî a1 > 0,
a1 + 2 Re a2 = 0. Ïóñòü Φ � ïðåîáðàçîâàíèå îáëàñòè f(Uz) â îáëàñòü
Φf(Uz), óäîâëåòâîðÿþùåå óñëîâèþ

r(f(Uz), t) ≤ r(Φf(Uz), t)

äëÿ äîñòàòî÷íî ìàëûõ t > 0. Ïóñòü H � âåðõíÿÿ ïîëóïëîñêîñòü, Ψ :
iΦf(Uz)→ H � ãîëîìîðôíàÿ ôóíêöèÿ, äëÿ êîòîðîé

Ψ(w) = w + b2w
2 + b3w

3 + ∠o(w3), w → 0,

ãäå Im b2 = 0. Òîãäà ñïðàâåäëèâî íåðàâåíñòâî

Re
[
−Sf(1) + a2

1SΨ(0)
]
≥ 0.
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Ïóñòü D � æîðäàíîâà îáëàñòü â R2 ñ ãðàíèöåé Γ, Ω � äîïîëíåíèå â
R2 ê çàìûêàíèþ D îáëàñòè D. Ïóñòü f ∈ C(D) � âåùåñòâåííàÿ ôóíê-
öèÿ, ãàðìîíè÷åñêàÿ â D, à g � ðåøåíèÿ çàäà÷è Äèðèõëå â Ω ñ ãðàíè÷-
íîé ôóíêöèåé f |Γ. Ôóíêöèÿ g íàçûâàåòñÿ ãàðìîíè÷åñêèì îòðàæåíèåì
ôóíêöèè f îòíîñèòåëüíî êðèâîé Γ.

Â äîêëàäå ïëàíèðóåòñÿ îáñóäèòü ñëåäóþùèé âîïðîñ.
Ïðè çàäàííûõ m > 0 è k > 0, äëÿ êàêèõ Γ èç óñëîâèÿ f ∈ Cm(D)

ñëåäóåò, ÷òî g ∈ Ck(Ω) ?

1Ðàáîòà âûïîëíåíà ïðè ôèíàíñîâîé ïîääåðæêå Ìèíèñòåðñòâà îáðàçîâàíèÿ è íàóêè Ðîññèéñêîé
Ôåäåðàöèè (ïðîåêò 1.3843.2017/4.6).
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