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Ïóñòü Pn � îðòîãîíàëüíûé ìíîãî÷ëåí Ëåæàíäðà ñòåïåíè n è En+1 �
ìíîãî÷ëåí Ñòèëòüåñà ñòåïåíè n + 1, îïðåäåëåííûé ñ òî÷íîñòüþ äî ïî-
ñòîÿííîãî ìíîæèòåëÿ óñëîâèåì

1�

−1

En+1(x)Pn(x)xkdx = 0, k = 0, 1, . . . , n, n ≥ 1.

Èçâåñòíî (ñì., íàïðèìåð, [1]), ÷òî íóëè {ξi,n+1}n+1
i=1 ìíîãî÷ëåíà En+1 ÿâëÿ-

þòñÿ ïðîñòûìè, äåéñòâèòåëüíûìè è ëåæàò â (−1, 1). Â [2] óñòàíîâëåíî,
÷òî êîíñòàíòû Ëåáåãà èíòåðïîëÿöèîííîãî ïðîöåññà Ëàãðàíæà ñ óçëà-
ìè {ξi,n+1} èìåþò îïòèìàëüíûé ëîãàðèôìè÷åñêèé ïîðÿäîê ðîñòà ïîäîá-
íî èíòåðïîëÿöèîííûì êîíñòàíòàì Ëåáåãà äëÿ óçëîâ ×åáûøåâà. Òàì æå
ïîêàçàíî, ÷òî ðàñïðåäåëåíèå íóëåé ìíîãî÷ëåíîâ {En+1} ïîä÷èíÿåòñÿ çà-
êîíó àðêêîñèíóñà. Êðîìå òîãî, áûëî îáíàðóæåíî [3], ÷òî óçëû {ξi,n+1}
èãðàþò âàæíóþ ðîëü â òåîðèè êâàäðàòóðíûõ ôîðìóë (ôîðìóëà Ãàóñ-
ñà �Êðîíðîäà). Óêàçàííûå ôàêòû îáóñëîâèëè èíòåðåñ ðÿäà àâòîðîâ (ñì.
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áèáëèîãðàôèþ â [1] è [2]) ê èçó÷åíèþ ðàçëè÷íûõ àñïåêòîâ èíòåðïîëÿöèè
ñ óçëàìè â íóëÿõ ìíîãî÷ëåíîâ {En+1} è èõ îáîáùåíèé.

Õîðîøî èçâåñòíî, ÷òî èíòåðïîëÿöèîííûé ïðîöåññ Ëàãðàíæà íåïðå-
ðûâíîé ôóíêöèè ñ óçëàìè â íóëÿõ ìíîãî÷ëåíîâ ×åáûøåâà ìîæåò ðàñõî-
äèòüñÿ âñþäó (ñ ïðîèçâîëüíûìè óçëàìè � ïî÷òè âñþäó [4]), ïîäîáíî ðÿäó
Ôóðüå ñóììèðóåìîé ôóíêöèè. Â òî æå âðåìÿ, ïîêàçàíî [5], ÷òî ëþáóþ
èçìåðèìóþ (êîíå÷íóþ ï.â.) ôóíêöèþ ìîæíî èñïðàâèòü íà ìíîæåñòâå
ñêîëü óãîäíî ìàëîé ìåðû òàê, ÷òî åå ðÿä Ôóðüå ñòàíåò ðàâíîìåðíî ñõî-
äÿùèìñÿ. Âîçíèêàåò âîïðîñ, íå îáëàäàåò ëè êëàññ íåïðåðûâíûõ ôóíê-
öèé ïîäîáíûì ñâîéñòâîì ïî îòíîøåíèþ ê èíòåðïîëÿöèîííîìó ïðîöåññó
ïî òîé èëè èíîé ìàòðèöå óçëîâ? Îáîçíà÷èì äëÿ ôóíêöèè f , çàäàííîé
íà [−1, 1], ÷åðåç Ln+1(S, f, x) ìíîãî÷ëåí Ëàãðàíæà, èíòåðïîëèðóþùèé
åå â óçëàõ (n+ 1)�îé ñòðîêè ìàòðèöû S = {ξi,n+1}n+1,∞

i=1,n=0. Ïîêàçàíî, ÷òî
ñóùåñòâóåò ìàòðèöà óçëîâ èíòåðïîëèðîâàíèÿ Sγ, êàê óãîäíî áëèçêàÿ ê
ìàòðèöå S, òàêàÿ, ÷òî ïîñëå èñïðàâëåíèÿ (ñ ñîõðàíåíèåì íåïðåðûâíîñòè)
ôóíêöèè f ∈ C[−1, 1] íà ìíîæåñòâå êàê óãîäíî ìàëîé ìåðû, èíòåðïîëÿ-
öèîííûé ïðîöåññ ñ óçëàìè Sγ áóäåò ñõîäèòñÿ ê èñïðàâëåííîé ôóíêöèè
ðàâíîìåðíî âíóòðè (−1, 1). Îòìåòèì, ÷òî äëÿ ñàìîé ìàòðèöû S âîïðîñ
îòêðûò. Ñïðàâåäëèâî ñëåäóþùåå óòâåðæäåíèå.

Òåîðåìà Ïóñòü ïîñëåäîâàòåëüíîñòü γ = {γn}∞n=1 ⊂ R+ òàêîâà,
÷òî γn → 0 ïðè n→∞. Òîãäà ñóùåñòâóåò ìàòðèöà óçëîâ èíòåðïîëè-
ðîâàíèÿ Sγ = {yk,n+1}n+1,∞

k=1,n=0 ñî ñëåäóþùèìè ñâîéñòâàìè:
1) |ξk,n+1 − yk,n+1| < γn+1, 1 ≤ k ≤ n+ 1, n ≥ 0;
2) äëÿ ëþáûõ f ∈ C[−1, 1], −1 < a < b < 1, è 0 < δ < b−a íàéäóòñÿ

ôóíêöèÿ g ∈ C[−1, 1] è ìíîæåñòâî E ⊂ [a, b], mesE > b− a− δ, òàêèå,
÷òî f = g íà E è

lim
n→∞
‖Ln+1(Sγ, g, ·)− g‖C[a,b] = 0.
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