
Â [2] òàêæå âûñêàçàíà ãèïîòåçà, ÷òî ïðè p > 2 òàêèå ïîëþñû ìîãóò
ñêîëü óãîäíî áëèçêî ïîäñòóïàòü ê íóëþ.

Ïðè íîðìèðîâêå ‖ρn‖L2(R+) 6 1 è äîñòàòî÷íî áîëüøèõ n ïîëþñû ρn
îòäåëåíû îò âñåé ïîëóîñè R+ âåëè÷èíîé ïîðÿäêà 1/ lnn (ñì. [3, Ñëåä-
ñòâèå 3.1]).
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Îáîçíà÷èì ÷åðåç Lqα = Lq((0,∞), x2α+1) ïðè 1 ≤ q < ∞ è α > −1
ïðîñòðàíñòâî êîìïëåêñíîçíà÷íûõ èçìåðèìûõ íà (0,∞) ôóíêöèé f ñ êî-
íå÷íîé íîðìîé

‖f‖Lqα =

(� ∞
0

|f(x)|q x2α+1dx

)1/q

.

Ïóñòü E(σ, q, α) åñòü ìíîæåñòâî ÷åòíûõ öåëûõ ôóíêöèé ýêñïîíåíöèàëü-
íîãî òèïà (íå âûøå) σ > 0, ñóæåíèå êîòîðûõ íà ïîëóîñü [0,∞) ïðèíàä-
ëåæèò ïðîñòðàíñòâó Lqα.

Â äîêëàäå áóäåò îáñóæäàòüñÿ òî÷íîå íåðàâåíñòâî

‖f‖C ≤M ‖f‖Lqα, f ∈ E(σ, q, α), (1)

ìåæäó ðàâíîìåðíîé íîðìîé è Lqα-íîðìîé ôóíêöèé êëàññà E(σ, q, α) ïðè
1 ≤ q < ∞ è α > −1/2. Áóäåò îõàðàêòåðèçîâàíà ýêñòðåìàëüíàÿ ôóíê-
öèÿ, íà êîòîðîé ýòî íåðàâåíñòâî îáðàùàåòñÿ â ðàâåíñòâî. Â ÷àñòíî-
ñòè, áóäåò äîêàçàíî, ÷òî ýêñòðåìàëüíàÿ ôóíêöèÿ, äîñòèãàåò ðàâíîìåð-
íîé íîðìû òîëüêî â êîíöåâîé òî÷êå x = 0 ïîëóîñè. Äëÿ îáîñíîâàíèÿ
ðåçóëüòàòîâ ïðèìåíÿåòñÿ îïåðàòîð îáîáùåííîãî ñäâèãà Áåññåëÿ.

1Èññëåäîâàíèÿ âûïîëíåíû ïðè ïîääåðæêå Ïðîãðàììû ïîâûøåíèÿ êîíêóðåíòîñïîñîáíîñòè
ÓðÔÓ (ïîñòàíîâëåíèå � 211 Ïðàâèòåëüñòâà ÐÔ, êîíòðàêò � 02.A03.21.0006).
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Àïïðîêñèìàòèâíûì è ýêñòðåìàëüíûì ñâîéñòâàì ïðîñòðàíñòâà
E(σ, q, α) ïîñâÿùåíà ñòàòüÿ Ñ. Ñ. Ïëàòîíîâà [1], ãäå, â ÷àñòíîñòè,
äîêàçàíî ñóùåñòâîâàíèå íåðàâåíñòâà (1) ñ êîíå÷íîé êîíñòàíòîé.

Èññëåäîâàíèÿ âûïîëíåíû ñîâìåñòíî ñ Â. Â. Àðåñòîâûì, À. Ã. Áàáåíêî,
è À. Õîðâàò [2].
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1. ÏóñòüD ⊂ R2 � âûïóêëîå òåëî, íå ÿâëÿþùååñÿ êðóãîì, Ω = R2\D,
‖ · ‖ � åâêëèäîâà íîðìà.

Ðàññìàòðèâàåòñÿ çàäà÷à

κ(x) ≡ R2(x)− ρ2(x)→ min
x∈D

. (1)

Çäåñü ôóíêöèè

R(x) = max
y∈D
‖x− y‖, ρ(x) = min

y∈Ω
‖x− y‖

âûðàæàþò, ñîîòâåòñòâåííî, ðàññòîÿíèÿ îò òî÷êè x äî ñàìîé óäàëåííîé
òî÷êè òåëà D è äî áëèæàéøåé òî÷êè ìíîæåñòâà Ω. Ïîýòîìó âåëè÷èíà
πκ(x) ÿâëÿåòñÿ ïëîùàäüþ êîëüöà ñ öåíòðîì â òî÷êå x, ñîäåðæàùåì ãðà-
íèöó òåëà D.

Èçâåñòíî, ÷òî ôóíêöèÿ R(x) ÿâëÿåòñÿ âûïóêëîé íà R2, à ôóíêöèÿ
ρ(x) � âîãíóòîé íà D. Ñîîòâåòñòâóþùèå ôîðìóëû ñóáäèôôåðåíöèàëà
∂R(x) ôóíêöèè R(x) ïðè ëþáîì x ∈ R2 è ñóïåðäèôôåðåíöèàëà ∂ρ(x)
ôóíêöèè ρ(x) â òî÷êàõ x ∈ intD ìîæíî íàéòè â [2�4].

Îáîçíà÷èì äàëåå ÷åðåç

QR(x) = {z ∈ D : R(x) = ‖x− z‖}, Qρ(x) = {z ∈ Ω : ρ(x) = ‖x− z‖},

coA � âûïóêëàÿ îáîëî÷êà ìíîæåñòâà A.
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