
ïîëó÷åí ðåçóëüòàò, ïîêàçûâàþùèé, ÷òî òîëüêî â òðåòüåì êëàññå ñóùå-
ñòâóþò áåíò-ôóíêöèè, ñîîòâåòñòâóþùèå â íåêîòîðîì áàçèñå ãèïåð-áåíò-
ôóíêöèÿì.

Íà îñíîâàíèè ïðîâåäåííûõ èññëåäîâàíèé áûëî äîêàçàíî óòâåðæäå-
íèå, êîòîðîå îïèñûâàåò íîâûå ñâîéñòâà îòîáðàæåíèé èç ìíîæåñòâà Fn,
ñîîòâåòñòâóþùèõ îäíîé áóëåâîé ôóíêöèè, â ñïåöèàëüíûì îáðàçîì ïîäî-
áðàííûõ áàçèñàõ.

Óòâåðæäåíèå. Ïóñòü ϕ(x0, x1, . . . , xn−1) � áóëåâà ôóíêöèÿ îò n ïå-
ðåìåííûõ. Ïóñòü â âåêòîðíîì ïðîñòðàíñòâå QP áàçèñ −→ε = (ε0, . . . , εn−1)

� äâîéñòâåííûé áàçèñó
−→
θ = (1, θ, θ2, . . . , θn−1), ãäå θ � ïðèìèòèâíûé

ýëåìåíò ïîëÿ Q, à áàçèñ
−→
ε∗ = (ε∗0, . . . , ε

∗
n−1) � äâîéñòâåííûé áàçèñó

−→
θd = (1, θd, θ2d, . . . , θ(n−1)d), ãäå d = 2k(k ≥ 1). Ïóñòü ϕ(x0, x1, . . . , xn−1)

ñîîòâåòñòâóåò â áàçèñå −→ε îòîáðàæåíèþ F (x), à â áàçèñå
−→
ε∗ îòîáðàæåíèþ

F ∗(x). Òîãäà F (x) � ãèïåð-áåíò-ôóíêöèÿ òîãäà è òîëüêî òîãäà, êîãäà
F ∗(x) ãèïåð-áåíò-ôóíêöèÿ.
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Äëÿ ïîñòðîåíèÿ è èññëåäîâàíèÿ àïïðîêñèìàöèîííûõ ñâîéñòâ ìíî-
ãèõ êëàññè÷åñêèõ ëèíåéíûõ ïîëîæèòåëüíûõ îïåðàòîðîâ ïðèìåíÿåòñÿ ìå-
òîä ïðîèçâîäÿùèõ ôóíêöèé. Â.Ñ. Âèäåíñêèì áûë ïîñòðîåí îáøèðíûé
êëàññ îáëàäàþùèõ õîðîøèìè àïïðîêñèìàòèâíûìè ñâîéñòâàìè îïåðàòî-
ðîâ, çíà÷åíèÿ êîòîðûõ ÿâëÿþòñÿ ðàöèîíàëüíûìè ôóíêöèÿìè ñ ôèêñè-
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ðîâàííûìè ïîëþñàìè. Ïðîèçâîäÿùèå ôóíêöèè ýòèõ îïåðàòîðîâ îáîáùà-
þò ïðîèçâîäÿùóþ ôóíêöèþ êëàññè÷åñêèõ ìíîãî÷ëåíîâ Áåðíøòåéíà. Èì
æå áûëî îòìå÷åíî, ÷òî ñ ïîìîùüþ òåõ æå ïðîèçâîäÿùèõ ôóíêöèé ìîæ-
íî ïîñòðîèòü òàêæå èõ q-àíàëîãè (îïåðàòîðû Ëóïàñà, òî÷íåå, èõ ìîäè-
ôèêàöèè). Íàìè áûëî îòìå÷åíî [1], ÷òî èñïîëüçîâàíèå q-ïðîèçâîäíûõ
(âìåñòî îáû÷íûõ) ïîçâîëÿåò èçó÷àòü è àïïðîêèìàòèâíûå ñâîéñòâà îïå-
ðàòîðîâ Ëóïàñà. Êðîìå òîãî, ýòèìè æå ìåòîäàìè ïîñòðîåíû îáëàäàþùèå
õîðîøèìè àïïðîêñèìàòèâíûìè ñâîéñòâàìè îáîáùåíèÿ îïåðàòîðîâ Áàñ-
êàêîâà, âêëþ÷àþùèå èõ èçâåñòíûå q-àíàëîãè.
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Ïðè ðåøåíèè óðàâíåíèÿ ìèíèìàëüíîé ïîâåðõíîñòè èòåðàöèîííûì
ìåòîäîì, îñíîâàííîì íà ãðàäèåíòíîì ñïóñêå äëÿ ôóíêöèîíàëà ïëîùà-
äè, âîçíèêàåò âîïðîñ î ñêîðîñòè ñõîäèìîñòè äàííîãî ñïîñîáà. Îêàçûâà-
åòñÿ, ÷òî ñêîðîñòü ñõîäèìîñòè ÷èñëåííîãî ìåòîäà îïèðàåòñÿ íà àíàëîã
íåðàâåíñòâà Ïóàíêàðå íà òðèàíãóëÿöèÿõ, à èìåííî íà êîíñòàíòó â íåðà-
âåíñòâå.

Â äàííîé ðàáîòå ìû çàéìåìñÿ âîïðîñîì íàõîæäåíèÿ êîíñòàíòû â àíà-
ëîãå íåðàâåíñòâà Ïóàíêàðå äëÿ òðèàíãóëÿöèé íåêîòîðûõ ÷àñòíûõ ñëó-
÷àåâ äëÿ äàëüíåéøåãî âîçìîæíîãî îòûñêèâàíèÿ êîíñòàíòû íåðàâåíñòâà
äëÿ òðèàíãóëÿöèè îáùåãî âèäà.

Ðàññìîòðèì îáëàñòü Ω1 = {(x, y) : a ≤ x ≤ b, φ(x) ≤ y ≤ ψ(x)},
ãäå a = x0 < x1 < ... < xn = b � ðàçáèåíèå îòðåçêà [a; b], à ψ(x)

è φ(x) � íåêîòîðûå ëèïøèöåâû ôóíêöèè, çàäàííûå íà îòðåçêå [a; b],
ò. å. |ψ(xi+1)−ψ(xi)

xi+1−xi | ≤ L1 è |φ(xi+1)−φ(xi)
xi+1−xi | ≤ L2, (L1, L2) − const. Ïîëîæèì

fτ(x) = τψ(x) + (1 − τ)φ(x) è ðàçîáüåì îòðåçîê [0;1] òî÷êàìè 0 = τ0 <

< τ1 < ... < τm = 1. Ðàññìîòðèì ñåòêó â äàííîé îáëàñòè, çàäàâàåìóþ
ñèñòåìîé òî÷åê Aij(xi, yj) = (xi, fτj(xi)), i = 0, n, j = 0,m.

1Ðàáîòà âûïîëíåíà ïðè ôèíàíñîâîé ïîääåðæêå ÐÔÔÈ (ïðîåêò � 08-01-00375).
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